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Varianta 3 
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SUBIECTUL I                      (30 puncte)=-5 
 5p 
  

1. ( )4
5 5 5 5

log 2025 4log 3 log 2025 log 3a b− = − = − =  

( )5 5log 2025 :81 log 25 2= = = , care este număr natural 

2p 
 
3p 

 5p 
  

2. ( )( )1 ( 3 3) 4 9 9,f f x f a x a x− = + − = + −  (3 ) 9 ,f x a x= +  pentru orice număr real x 
4 9 9 9a x a x+ − = +  3a⇔ =  

3p 
2p 

 5p 
  3. ( )3 2 9 2 9 93 64 27 64 18 64

3 2 3 2 2

x x x x x
xx          ⋅ = ⋅ ⇔ ⋅ = ⋅ ⇔ = ⋅         

         
 

( )4 64,x = deci 3.x =  

 
3p 
 
2p 

 5p 
 4. 

.
.

nr cazuri favorabileP
nr cazuri posibile

=   Cazuri posibile 100→ . 

Cazuri favorabile : 14, 28, 42, 56, 70, 84, 98    7
100

P =  

2p 
 
 
 
3p 

 5p 
  5. 

2 1 2
2 3  

x y
x y

 − = ⋅
 + =

 
4 2 2

2 3
x y
x y
− =

⇒  + =
 1x⇒ =   

4 2 2
2 3

x y
x y
− =

 + =
 1y⇒ =    ( )1,1 A  

 

3p 
 
 
2p 

 5p 
6. 

3 2 2 1 2 3 1sin sin sin cos sin cos
12 3 4 3 4 4 3 2 2 2 2 2 2 2
π π π π π π π   = − = − = − = −       

 

 
1 2 3 2 2 1 3cos cos cos cos sin sin

12 3 4 3 4 3 4 2 2 2 2 2 2 2
π π π π π π π   = − = + = + = +       

 

 ( )2 3 1 1 3 2 2sin cos 1
12 12 2 2 2 2 2 2 2
π π  
− = − − − = − = −  

 
 

 
3p 
 
 
 
 
 
2p 

SUBIECTUL  al II-lea                        (30 puncte) 
 5p 
  

1.a) ( ) ( ) ( ) ( )( ) 2 2
2 2 2 2 2 2X b I bA X a X b I aA I bA I I bA aAI abA= + ⇒ = + + = + + + =  

 ( )2 23 3I bA aA abA I a b ab A+ + + = + + +  

 2 2 1 2 1 6 3
3

2 1 2 1 6 3
A A    

= = =    
    

 

 
3p 
 
2p 
 

 5p 
  

b) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ), 3X a X b G X a X b X a b ab G∈ ⇒ = + + ∈  

pentru că 13
3

a b ab+ + ≠ −  

1
3

a ≠ −    1
3

b ≠ −  

3p 
 
2p 

 5p 
  c) ( ) 1 2

2 1
a a

X a
a a

+ 
=  + 

 ;  ( )X a  inversabilă ( )det 0X a⇔ ≠  

 ( )det 3 1 0X a a= + ≠  

3p 
 
2p 
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 5p 
 

2. a) 3 3 3 3 1x y xy x y= − − + +  
 ( ) ( ) ( )( )3 1 3 1 1 3 1 1 1x y x y y x y= − − − + = − − +  pentru orice numere reale x  și y  

2p 
3p 

 5p 
  

b)  ( )( )3 1 1 1 1 7x x− + − + ≤ ,   ( ) ( ) 23 1 6 : 3 1 2 2 0x x x x x x− ≤ ⇒ − ≤ ⇒ − − ≤  

2 2 0x x− − =  , 1 8 9∆ = + = ,   1,2
1 3

2
x ±

=   1 22 ;  1x x⇒ = = −  [ ]1,2x⇒ ∈ −  

3p 
 
2p 

 5p 
 

c) ( )( )3 1 1 1 7x y− − + = ,    ( )( )3 1 1 6x y− − = ,   ( )( )1 1 2x y− − =  

Se obțin pentru x și y valorile ( ) ( ) ( ) ( )1, 0  ;  0,  1  ;  2, 3  ;  3, 2− −  

3p 
2p 

SUBIECTUL al III-lea                                      (30 puncte) 
 5p 
  1. a) ( ) ( )

2

21 2
2

x x
f x

x x
− −

′ = ⋅ − =  

2 2
1 2 2 ,x
x x x

−
= − =  ( )0; .x∈ +∞  

3p 
 
 
2p 

 5p 
  

b) Tangenta la graficul funcției f  în punctul ( ); ( )A a f a , ( )0;a∈ +∞  este paralelă cu dreapta de 
ecuație 3y x= −  ( ) 3f a′⇔ = −  

2
2
2 3 3 2 0 1,a a a a

a
−

= − ⇔ + − = ⇔ = −  care nu convine sau 2 ,
3

a =  care convine. 

 
2p 
 
 
3p 

 5p 
  c) 3

4( ) ,xf x
x

− +′′ =  ( )0; .x∈ +∞  

( ) 0,f x′′ ≤  pentru orice [ )4; ,x∈ +∞  deci funcția  f  este concavă pe [ )4; .+∞  

2p 
 
 
3p 

 5p 2. a) Funcția nf  este derivabilă ca un produs de funcții elementare, pentru orice n N∈  și 

( ) ( ) ( ) ( )2 2x x
nf x x n e x n e ′′′ = + ⋅ + + ⋅  

( ) ( ) ( )22 2 2 2 ,x x x
ne x n e x n e f x+= + + = + + =  pentru orice ,x R∈  deci funcția nf  este o primitivă a 

funcției 2nf + . 

2p 
 

 
 
 
3p 

 5p 
  

b) 0 ( ) 2 ,xf x xe= x R∈  și 2 xxe dx =∫ ( )2 2 2 2x x xxe e dx x e c= − = − +∫  

Cum (1) 2,F =  obținem 2,c =  deci ( )( ) 2 2 2.xF x x e= − +   

3p 
 
2p 

 5p 
 

 

c) 2
2( 1) ( ) ( 1)(2 2) 2 ( 1)x x xx f x e dx x x e e dx x dx− −+ ⋅ = + + ⋅ = + =∫ ∫ ∫  

( )2 3 222 2 1 2 2
3

x x dx x x x C= + + = + + +∫   

2p 
 
3p 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


